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ΘΕΜΑ 1Ο 

Α.   Απόδειξη σελ. 260 – 261  

 

Β.   Ορισμός σελ. 213 

 

Γ.   α   →   Σωστό 

      β   →   Σωστό 

      γ   →   Λάθος 

      δ   →   Λάθος 

      ε   →   Σωστό 
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Η f παραγωγίζεται στο (0, +∞) ως γινόμενο βασικών 

παραγωγίσιμων. 
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Η f ' (x) παραγωγίζεται στο (0, +∞) ως γινόμενο 

παραγωγίσιμων με : 
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Επειδή η f είναι δύο φορές παραγωγίσιμη 

Παρουσιάζει καμπή στο 
30

e
1x =  και το σημείο καμπής της 

είναι το 
⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
− 33 e2

3,
e
1A , αφού  

333

2

33 e2
3

2
3

e
1

e
1ln

e
1

e
1f −=⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ −=⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛  

 

γ.     f  γνησίως φθίνουσα στο 
⎥⎦
⎤

⎜
⎝
⎛

e
1,0 , τότε το 

σύνολο τιμών της είναι το 
⎟⎟
⎟

⎠

⎞

⎢
⎢

⎣

⎡

→→
)x(flim),x(flim

0x
e

1x

   (1) 

( )
( )2

x
1
xlnlim

xlnlim,0xlimxlnxlim)x(flim
:τοσκωίρΒ

2
0x

0x
2

0x
2

0x0x

→

→→→→

=

−∞===  



 

- 4 -   

ΚΟΡΙΝΘΟΥ 255,    ΚΑΝΑΚΑΡΗ 101  
ΤΗΛ. 2610 625.360, 2610 624.009, 

FAX 2610 625.366   
 

www.kapalearn.gr 
e-mail: info@kapalearn.gr 

 

⎟
⎟
⎟
⎟
⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜
⎜
⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

≠−=
′
⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

−∞=+∞=
→→

0στοάκοντ0
x
2

x
1

0στοάκοντσιμεςίπαραγωγxln,
x
1

xlnlim,
x
1lim

32

2

0x20x

 

οπότε εφαρμόζω κανόνα de l’ Hospital, άρα 
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ΘΕΜΑ 3Ο  
 
α. Έστω g(x) = ex f(x) 
      Η g είναι γινόμενο παραγωγίσιμων  στο R  συναρτήσεων 
άρα παραγωγίσιμη στο R . Οπότε και συνεχής στο  R  
συνάρτηση. 
Θεωρώ το διάστημα 
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β. Αφού f(x)=2x2-3x και g(x)=exf(x) έχω g(x)=ex(2x2-3x) 
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εφαρμόζω κανόνα de l’ Hospital, άρα : 
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ΘΕΜΑ 4Ο 
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f(x) συνεχής στο ℜ συνάρτηση, οπότε έχει παράγουσα 

(αρχική) την ∫=
x

1
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β.   Παρατηρώ ότι : 
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∫ =−+−=
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οπότε η δοσμένη ανίσωση g(x) ≥ 0 γράφεται     g(x) ≥ g(1) για 

κάθε x∈ℜ, δηλαδή η g παρουσιάζει στο 1 ελάχιστο. 

Η g είναι παραγωγίσιμη στο ℜ, άρα παραγωγίσιμη και στο 1, 

εσωτερικό σημείο του ℜ και η g παρουσιάζει ακρότατο στο 1, 

οπότε ισχύει Θεώρημα Fermat, άρα g'(1) = 0   (1). 
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δ.   Από το (γ) ερώτημα έχω  ( )
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Θεωρώ τη συνάρτηση f και το [2, 3]. 

Η f είναι συνεχής στο ℜ,άρα και στο [2, 3] και 

f(2)f(3) = α⋅β < 0  (αφού α > 0, β < 0), άρα ισχύει θεώρημα 

Bolzano, οπότε υπάρχει x0 ∈ (2, 3) τέτοιο, ώστε f(x0) = 0. 

 
 
 

 
 

 

 

 

 


