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ΘΕΜΑ 1o 
 
Α.  Απόδειξη σχολικό βιβλίο, σελίδα 28 
Β.  Ορισμός σχολικό βιβλίο. Σελίδα 96 
Γ.   α.  Λάθος 
      β.  Λάθος 
      γ.  Σωστό 
      δ.  Σωστό 
      ε.  Σωστό 
 
ΘΕΜΑ 2o 
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β.  Η f είναι παραγωγίσιμη στο ℜ  με: 
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f (x) > 0 για x ,2 2 1 1
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ΘΕΜΑ 3ο 
 

 Α Β 
20 26 
26 32 
24 19 
22 20 
18 23 

 
 
 
α. 
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β. Για να αποφασίσουμε ποιον τύπο μπαταρίας συμφέρει να αγοράσουμε, 
κάνουμε αναγωγή στην μονάδα έτσι, ώστε να μπορέσουμε να κάνουμε τη 
σύγκριση: 

• Μπαταρία τύπου Α: 
22 χιλιάδες ώρες   38 ευρώ 

1   χιλιάδα ώρα     Αx
  = = =

≈

Α

Α

38 19 57
x   ευρώ/χιλιάδες ώρες

12 11 33
ή x 1,73 ευρώ/χιλιάδες ώρες

 
• Μπαταρία τύπου B: 
24 χιλιάδες ώρες   40 ευρώ 
 

1   χιλιάδα ώρα     Βx
  
 = = =

≈
 Αφού  

Β

Β

40 5 55
ευρώ/χιλιάδες ώρες

24 3 33
ή x 1,67 ευρώ/χιλιάδες ώρες

x   

Α Βx x ,  θα επιλέξουμε τη μπαταρία τύπου Β>
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Άρα: 

= = =2
A AS S 8 2 2 χιλιάδες ώρες       

και  
Β Β= =2S S  22 χιλιάδες ώρες

 
 
δ. Για να συγκρίνουμε τα δύο δείγματα ως προς την ομοιογένεια, πρέπει να 
συγκρίνουμε τους συν ε ής τους. τελεστές μ ταβολ

= = =A
A

A

S 2 2 2
CV

22 11x

   

και  

= =B
B

B

S 22
 CV

24x
 

 
 
Σύγκριση των συντελεστών μεταβολής: 
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Άρα: < , δηλαδή μεγαλύτερη ομοιογένεια παρουσιάζουν οι μπαταρίες 

τύπου Α. 
ΑCV BCV

 
Β’ τρόπος: 

⋅
= = =

⋅ ⋅

2

2
A 2

2 2 2 288 576
CV =

11 121 121 288 121 288
 

Β

⋅
= = = =

⋅ ⋅

2

2
2

22 22 11 11 121 1331
CV =

24 576 288 288 121 121 288
 

Άρα: 
 

Β Β< ⇔ <2 2
A ACV CV CV CV  

 
 
 
 
ΘΕΜΑ 4ο

 
α. Ορίζουμε τα ενδεχόμενα: 
Α: «Ο κάτοικος να διαβάζει την εφημερίδα α» 
Β: «Ο κάτοικος να διαβάζει την εφημερίδα β» 

( ) ( )

50
P(A) = 0,5

100
A B : "  κάτοικος να διαβάζει την εφημερίδα α
             και όχι τη  β"

30
P A B P A B 0,3  (1)

100

=

′∩ ο

′∩ = − = =
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( ) ( )

A B: "ο κάτοικος να μη διαβάζει την εφημερίδα α
            ή να διαβάζει τη β"

P A B P(A ) P(B) P A B

1 P(A) P(B) P(B A)

1 P(A) P(B) P(B) P(A B)

1 P(A) P(B) P(B) P(A B)
1 P(A) P(A B)  (2)

Όμως  P(A

′ ∪

′ ′ ′∪ = + − ∩

= − + − −

= − + − − ∩⎡ ⎤⎣ ⎦
= − + − + ∩
= − + ∩

30
B) 0,3 P(A) P(A B)

100
− = ⇔ − ∩ =  

30
P(A B) P(A) P(A B)

100
50 30 20

0,2
100 100 100
ό :

(2) P(A B) 1 0,5 0,2 1 0,3 P(A B) 0,7

⇔ ∩ = − ⇔ ∩

= − = =

Οπ τε

′ ′⇔ ∪ = − + = − ⇔ ∪ =

                               

 
 

A B∩  

Ωβ.  Ισχύει ότι: 
 

( )
* A B  B οπότε:

  P A B  P(B) 

20 1
P(B) P(B) (1)

100 5

∩ ⊆

∩ ≤ ⇔

≤ ⇔ ≤

 

 
 
 
  

Α Β 
( )

* B A B οπότε:

   P(B) P A B

7
P(B) 0,7 P(B)  (2)

10

′⊆ ∪
′≤ ∪

⇔ ≤ ⇔ ≤

1 7
(1), (2) P(B)

5 10
⇔ ≤ ≤
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γ.  

( ) ( )

3 2

3 2 2

1
 f(x) = x x P(B) x,     x

2
 H f παραγωγίσιμη στο  με:

1
f (x) = x x P(B) x 3x x P(B)

2
1 4 3 P(B)  

γνωρίζω ότι:
1 7 1 7

P(B) 12 12P(B) 12
5 10 5 10

− + ⋅ ∈

′⎛ ⎞′ ′′ − + ⋅ = − +⎜ ⎟
⎝ ⎠

Δ = − ⋅ ⋅

≤ ≤ ⇔ − ⋅ ≥ − ≥ − ⇔

 
12 42 7 37

1 1 12P(B) 1   άρα Δ < 0
5 5 5 5

− ≥ − ≥ − ⇔ − ≥ Δ ≥ −  
Οπότε:  
 
f (x) > 0 για κάθε x ,  άρα
f       στο  οπότε δεν παρουσιάζει ακρότατα.

′ ∈  
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