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Θέμα 1ο

Α) Σχολικό Βιβλίο, σελ. 134 
Β)   
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Θέμα 2ο
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x 1 4 4
x 2 6 12
x 3 8 24
x 4 7 28

x v 4 12 24 28 68
=
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4 6 10
10 8 18
18 7 25

F % f % 16%
F % F % f % 16% 24% 40%
F % F % f % 40% 32% 72%
F % F % f % 72% 28% 100%
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Άρα ο πίνακας συμπληρωμένος είναι:  
 
 

 
 
 
 
 
 

ix  iν  if %  iN  iF %  i ix v⋅  
1 4 16 4 16 4 
2 6 24 10 40 12 
3 8 32 18 72 24 
4 7 28 25 100 28 

Αθρ. 25 100 −  −  68  
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3 2

11 12 13 18 13

 αφού 25 (περιττός), η διάμεσος θα είναι: t
πό τον πίνακα παρατηρούμε οτι Ν 18 και Ν 10 οπότε ισχύει:

t t t .... t 3  άρα t 3 βιβλία

ν = δ =
Α = =

= = = = = δ = =
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x v 68 x =2,72 βιβλία

25
=
∑
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2 3 4

4 1

 Το ποσοστό των μαθητών που διάβασε τουλάχιστον 2 βιβλία είναι:
f % f % f % (24 32 28)% 84%
ή  F % F % 100% 16% 84%

+ + = + + =

− = − =
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Θέμα 3ο
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f :

f (x) x 6x 8
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= − + +
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)( ) ( ) ( ) ( ) (2 2

 Η f είναι παραγωγίσιμη στο ,  ως πολυωνυμική, με:

f (x) x 6x 8 x 6x 8 2x 6 2 3 x′ ′′ = − + + = − + + = − + = −′ ′

Α)
 

( )
( )

 f (x) = 0 2 3 x 0 3 x 0 x 3

f (x) > 0 2 3 x 0 3 x 0 x 3
f (x) < 0 x 3
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′ ⇔ >
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   * αφού f (x) > 0 στο ,3 ,η f είναι γνησίως αύξουσα στο ,  3

   * αφού f (x) < 0 στο 3,  ,η f είναι γνησίως φθίνουσα στο 3, +

′ −∞ −∞

′ +∞ ∞
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H f παρουσιάζει τοπικό μέγιστο στο 0x 3= ,το f(3). 
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Θέμα 4ο 

 

( ) 3 x
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f x x 4x 2αe
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= + +
 

Α) 

( ) ( ) ( )

2

x 1

22

x 1

x 3x 2α lim
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Το όριο είναι απροσδιόριστη μορφή, διότι: lim x 3x 2 1 3 1 2 1 3 2 0
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+ +
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lim x 1 1 1 0

x 1 x 2x 3x 2Οπότε για κάθε  x 1 ισχύει: x    
x 1 x 1

x 3x 2άρα:α lim lim x 2 1 2 1
x 1
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3 x

3 x 3 x 2 x

για α 1:    f x x 4x 2e
α)  Η  f  είναι παραγωγίσιμη στο  ,ως πράξη παραγωγίσιμων στο   συναρτήσεων, με:

f x x 4x 2e x 4x 2e 3x 4 2e

= = + +

ℜ ℜ

′ ′ ′′ = + + = + + = + +′

 

 
Β) 

 
( ) 2 x 2 xβ)  f x 3x 4 2e 0  για κάθε x  διότι:  3x 0    και    4 2e 0

άρα η f είναι γνησίως αύξουσα σε όλο το 

′ = + + > ∈ℜ ≥ + >

ℜ
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4 4
3 x

2 2
444 4 4 4 43 x 2 x

2 22 2 2 2

γ)  f x x 4x 2e

στο 2,4  η f x 0,  ως άθροισμα θετικών

Άρα το ζητούμενο εμβαδόν είναι: f x dx x 4x 2e dx

xx dx 4xdx 2e dx 2x 2e
4

= + +
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