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ΘΕΜΑ Α 
A1.  
Ορισμός σχολικού βιβλίου σελ. 84 
 
A2.  
α →  Σωστό 
β →  Σωστό 
γ →  Λάθος 
δ →  Λάθος 
ε →  Σωστό 
 
A3.  
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ΘΕΜΑ Β 
B1. 
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B2.  
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Άρα απροσδιόριστη μορφή. 
Για x>4: 
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Β3.  
Για να είναι η f συνεχής στο x0 = 4, πρέπει: 

( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( )

( )

( )

− +→ →

− +→ →

= =

⎫= = ⎪⇒ =⎬
= ⎪⎭

x 4 x 4

3
x 4 x 4

lim f x lim f x f 4    3

lim f x lim f x 1
α 1

f 4 α

 

 
ΘΕΜΑ Γ 
Γ1.  
Χ: ηλικία (σε έτη) 
v = 40 εργαζόμενοι 
 

)⎡⎣ ,  iΚ  iv  ⋅i iΚ v  iN  if % 

)⎡⎣25,35  30 7 210 7 17,5 

)⎡⎣35,45  40 12 480 19 30 

)⎡⎣45,55  50 15 750 34 37,5 

)⎡⎣55,65  60 6 360 40 15 
Σύνολο - 40 1800 - 100 

 
Ο πίνακας συμπληρώθηκε ως εξής: 
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• Από το ιστόγραμμα συχνοτήτων βρίσκουμε τις συχνότητες vi. Αφού έχουμε 
ισοπλατείς κλάσεις το ύψος του κάθε ορθογωνίου ισούται με τη συχνότητα 
της αντίστοιχης κλάσης, άρα:   v1 = 7,  v2 = 12,  v3 = 15,  v4 = 6 
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Γ2.  

⋅ + ⋅ + ⋅ + ⋅
= ⇔ =1 1 2 2 3 3 4 4K v K v K v K v 180 0

x x
v 4 0

⇔ =x 45 έτη  

 
Γ3.  
Ηλικία τουλάχιστον 45 έτη έχουν:   v3 + v4 = 15 + 6 = 21 εργαζόμενοι 
 
Γ4. 
Ηλικία κάτω των 35 ετών έχει το:   f1 % = 17,5 %  των εργαζομένων 
 
 
ΘΕΜΑ Δ 
Δ1.  

− + + ∈ℜ3 2f(x)=x 6x 9x 1  ,  x  
H f είναι παραγωγίσιμη στο ℜ  ως πολυωνυμική, με: 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )′ ′ ′ ′′ = − + + = − ⋅ + ⋅ + = − + = − +3 2 2 2 2f (x) x 6x 9x 1 3x 6 2x 9 1 0 3x 12x 9 3 x 4x 3
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( )′ = ⇔ − + = ⇔ − + = ⇔ = =2 2f (x) 0 3 x 4x 3 0 x 4x 3 0 x 1  ή  x 3  

 

( ) ( ) ( )′ > ⇔ − + > ⇔ − + > ⇔ ∈ −∞ +∞U
2 2f (x) 0 3 x 4x 3 0 x 4x 3 0 x ,1 3,  

 
( )′ < ⇔ ∈f (x) 0 x 1,3  

x −∞                     1                            3                    +∞   
′f (x)  + −  + 

f(x)  
 Β                                               

 
Άρα: 

• Η f είναι γνησίως αύξουσα στο (−∞ ⎤⎦,1  και στο )+∞⎡⎣3, . 

• Η f είναι γνησίως φθίνουσα στο ⎡ ⎤⎣ ⎦1,3  

 
Δ2.  
Η f παρουσιάζει: 
• Τοπικό μέγιστο στο x1=1, το: 
   ( ) = − ⋅ + ⋅ + = − + + =3 2f 1 1 6 1 9 1 1 1 6 9 1 5  
και 
• Τοπικό ελάχιστο στο x2=3, το: 
  ( ) = − ⋅ + ⋅ + = − + + =3 2f 3 3 6 3 9 3 1 27 54 27 1 1  
 
Δ3.  

( ) ( ) ( ) ( )′ ⎡ ⎤= = = − = − = −∫ ⎣ ⎦
3 3

11
I f x dx f x f 3 f 1 1 5 4  
 
Δ4.      
( ) = − + ∈ℜ2g x 3x 12x 9,  x  
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Παρατηρώ ότι:  g x f x

E Ω g x dx f x dx   1

Από ερώτημα (Δ1): f x 0 στο ,1

                    και    f x 0 στο 1,3

 

Άρα: 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
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1 3 1

00 1
1 E Ω f x dx f x dx f x 2

                f 1 f 0 4 5 1 4 8 τ.μ.
 

 


